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Çàäà÷à 1. Äîêàæèòå, ÷òî êîëè÷åñòâî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê äèàãðàììû çàöåïëåíèÿ â 3 öâåòà

íå ìåíÿåòñÿ ïðè à) ïåðâîì; á) âòîðîì; â) òðåòüåì äâèæåíèè Ðàéäåìàéñòåðà.

Çàäà÷à 2. Íàéòè êîëè÷åñòâî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê â 3 öâåòà äëÿ ñëåäóþùèõ äèàãðàìì

çàöåïëåíèé:

à) á) â) êîëüöà Áîððîìåî

Çàäà÷à 3. Äîêàæèòå, ÷òî êîëüöà Áîððîìåî íå ðàñöåïëÿþòñÿ.

Îïðåäåëåíèå 1. Ðàñêðàñêà äèàãðàììû çàöåïëåíèÿ â n > 3 öâåòîâ ýòî ðàññòàíîâêà íà äóãàõ

äèàãðàììû öåëûõ ÷èñåë îò 0 äî n− 1 . Ðàñêðàñêà íàçûâàåòñÿ ïðàâèëüíîé, åñëè äëÿ êàæäîãî

ïåðåñå÷åíèÿ âûïîëíåíî ðàâåíñòâî

2a ≡ b1 + b2 mod n

ãäå a � ÷èñëî, íàïèñàííîå íà âåðõíåé äóãå, b1 è b2 � ÷èñëà, íàïèñàííûå íà íèæíèõ äóãàõ,

ïðèìûêàþùèõ ê ýòîìó ïåðåñå÷åíèþ:

Çàäà÷à 4. Äîêàæèòå, ÷òî ÷èñëî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê äèàãðàììû çàöåïëåíèÿ â n öâåòîâ

äåëèòñÿ íà n .

Çàäà÷à 5. Äîêàæèòå, ÷òî êîëè÷åñòâî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê äèàãðàììû çàöåïëåíèÿ â n öâå-

òîâ íå ìåíÿåòñÿ ïðè à) ïåðâîì; á) âòîðîì; â) òðåòüåì äâèæåíèè Ðàéäåìàéñòåðà.

Çàäà÷à 6. Íàéòè êîëè÷åñòâî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê â n öâåòîâ (äëÿ âñåõ n) äëÿ ñëåäóþùèõ

äèàãðàìì çàöåïëåíèé:

à) á) â)

Çàäà÷à 7. Âåðíî ëè, ÷òî ÷èñëî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê äèàãðàììû â n öâåòîâ îäèíàêîâî äëÿ

äëèííîãî óçëà è åãî çàìûêàíèÿ?

Çàäà÷à 8.∗ Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ïðîñòîãî n ÷èñëî ïðàâèëüíûõ ðàñêðàñîê äèàãðàììû çàöåïëå-

íèÿ â n öâåòîâ åñòü ñòåïåíü ÷èñëà n .


